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. Considera un espacio de medida (X, M, p) y una coleccién de subconjuntos medibles
{Ex}k>1 C M tal que todo punto de X estd a lo més en p miembros de la coleccién.

Prueba que
7 (U Ek:) <> (B <pp (U Ek) -
k=1 k=1 k=1

. Sea (X, M, p) un espacio de medida y sea {Fj}x>1 una sucesiéon de conjuntos medibles
tales que

> W(Ey) < oo.

k=1
Dado
E :={x € X | x € Ej, para infinitos valores de k},

prueba que E es medible y u(E) = 0.

. Prueba que f, — f en medida, si, y solo si, para cada € > 0 existe NV € N tal que
p{z : [ fu(z) = f(z)] = €}) < e paran > N.

. Determina el siguiente limite y justifica el calculo

00 1 2
lim ﬂdm.
n—o0 Jq (1 —+ 372)”

. Dado que fR e dx = /7, determina la siguiente integral y justifica el célculo

/e_(x2+(x_y)2+y2)dxdy.
R2



6. Dado t > 0, considera P;: R? — R tal que

o Ct o < pdp -
R e R G ey

Demuestra que si f € L'(R?) entonces P; * f converge puntualmente a f cuando ¢t — 0T
en todo punto de Lebesgue de f.

7. Sean p, v medidas finitas definidas en (X, M). Demuestra la equivalencia de las sigu-
ientes aseveraciones:

i) Para cada E € M tal que u(E) = 0 se tiene que v(E) = 0.

ii) Para cada € > 0 existe 6 > 0 tal que si £ € M satisface u(E) < 0, entonces se
tiene que v(E) < e.

8. Demuestra que si f € LP*(R?) N LP1(RY) para alguna pareja 0 < py < p; < 00, entonces
f € LP(R?) para todo p € (po,p1) ¥

1oy < I 1 1% e

donde 6 € (0,1) es tal que
1 1-0 ¢
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